
Trasarea graficului unei functii 
 
              In studiul variatiei unei functii si trasarea graficului se parcurg 
urmatoarele etape de determinare succesiva a unor elemente caracteristice 
ale functiei: 
I. Domeniul de definitie: 

a) Determinarea domeniului de definitie (in cazul expresiilor rationale 
numitorul trebuie sa fie diferit de zero; in cazul celor irationale 
cantitatea de sub radical trebuie sa fie cel putin zero) 

b) Intersectia graficului cu axa Ox: f(x)=0 
c) Intersectia graficului cu axa Oy:f(0)=… 
d) Calculul limitelor: 

II. Semnul functiei: 
a) Determinarea paritatii sau imparitatii functiei(daca functia este 

para,f(x)=f(-x),atunci graficul este simetric fata de axa ordonatelor; 
daca functia este impara,-f(x)=f(-x), atunci graficul este simetric fata 
de originea axelor). 

b) Determinarea periodicitatii functiei si, in cazul functiilor periodice, a 
perioadei T. 

c) Continuitatea functiei. 
III.    Asimptote: 

a) orizontale; 
b) oblice; 
c) verticale. 

IV.    Studiul primei derivate: 
a) Se determina multimea E` inclusa in domeniul de definitie, pe care 

functia f este derivabila si apoi se calculeaza f `(x). 
b) Se rezolva ecuatia f `(x)=0, ale carei radacini sunt, eventual, puncte 

critice ale functiei. 
c) Se calculeaza valoarile functiei pe radacinile derivatei I. 
d) Determinarea semnului derivatei I, care da monotonia functiei. 

V.   Studiul derivatei a doua: 
a) Se determina multimea E`` inclusa in E`, pe care functia f ` este 

derivabila si apoi se calculeaza f ``(x). 
b) Se rezolva ecuatia f ``(x)=0, iar radacinile pot fi puncte de 

inflexiune. 
c) Se calculeaza valoarile functiei pe radacinile derivatei II. 
d) Determinarea semnului derivateiei II, care ne da convexitatea sau 

concavitatea functiei. 
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VI.    Formarea tabloului de variatie a functiei f – tablou in care se trec 
pentru sistematizare, rezultateleobtinute la punctele precedente: 

 
x  

f `(x)  
f ``(x)  
f(x)  

  
VII.     Trasarea graficului functiei:- conform rezultatelorsistematizate in 

tabloul de variatie – intr-un sistem de axe carteziene. 
 
 

APLICATII: 
 
1. Sa se studieze variatia functiilor si sa se reprezinte grafic: 
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x -∞               -1                                 0                               1              +∞ 

f `(x)  -    -    -   -∞+∞    +    0  -     -       -      -       -     -    -∞+∞   +      + 
f (x) +∞               1                                 1              0              -1                 0      
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VI.Tabloul de variatie: 
 

x 0                                    3                                                           +∞ 
f `(x)  +         +          +         +        +         +       +          +          +         + 
f``(x)  -           -           -          -         -         -        -           -           -          - 
f(x) -3                                   0                                                              1 
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2.  Se considera functia: 

 
unde D este domeniul maxim de definitie iar k partine lui R. Sa se traseze 
graficul functiei f stiind ca trce prin punctul (1,1). 
 
Demonstratie: 
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V. 
x -∞                  -2                -1/2                  0                     1            ∞ 

f `(x) +     +     +       +    +    +    0   -    -    -      -   -   -    -   0  +    +   + 
f(x) 2                 +∞-∞             -2               -∞+∞               1              

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

( )

2)
2

1
(   ;1)1(                 

2

1
  ;102240)`(

2

224

)2(

12
)`( IV.

 verticalaasimptota este 0

0

1

)2(

12
)( 

0

1

)2(

12
)(

21
2

22

2`2

2

0 
0

0 
0

2

0 
0

0 
0

limlim

limlim

−=−=

−==⇒=−−⇒=

+
−−=









+
+=

=⇒














+∞==
+
+=

−∞==
+
+=

+
>
→

>
→

−
<
→

<
→

ff

xxxxxf

xx

xx

xx

x
xf

x

xx

x
xf

xx

x
xf

x
x

x
x

x
x

x
x



 6 

3. Sa se reprezinte grafic functia: 
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V. Tabloul de variatie: 
  

x -∞         -1         -0,854         -3/4          -0,125         0           1          ∞ 
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f ``(x) +       +       +      +  0  -     -    -     -    -     0      +       +      +      +      + 

f(x) +∞       4,619       4,625         4,630         2,805        2           0       +∞ 
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4. Sa se reprezinte grafic “Serpentina lui Newton” data prin functia: 
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5. Sa se reprezinte grafic functia: 

 
 

 

 

)(CARDIOIDA  )( 223 2 xaxxf −±=

[ ]
[ ]

( )

3 2

3 2

3 2
21

21

21

eiintersecti lema46

4

6

624246

624246

642244224643224

6223 2223 2
2

223 2
1

223 2
2

223 2
1

223 2

223 2

2222

)(       

)( d)    

)()()(        

)0(    ;)0(: c)    

)0,(  );,0(

0)(incat  astfe un putin  cel0)()()0(
)(

)0(

3)13()( Fie

03)13(        

22)(       

  0  ;0)(                         

absciselor axei deasupra intregimein  afla se ; axa azaintersectenu                                  

0  ;0)(: b)    

)(        

)(        

)(   

,:f                    

,0 a) I.

lim

lim

1

axf

axf

aafafaf

afafOyG

axax

xgxaaagg
aag

ag

axaaxxxg

axaaxx

xxaxaxaxaaxxax

xaxxaxxf

OxG

xaxxfOxG

xaxxf

xaxxf

xax

xax
xf

Raa

aaxaxaxxa

ax
ax

ax
ax

f

f

f

=

=

=±=±=±

−==∩

−∈∈⇒

=∃ →<−=±⇒






=±

−=

−+−−=

=−+−−⇔

−+−+−=⇔−=⇔

⇔↑−=⇔=−−=

⇒

>−+=∩

−−=

−+=







−−

−+
=

→−

−∈⇒≤⇔≤⇔≥−

−≥
−→

≤
→

rordonatelo

 axa de fata simetric esteasociat  graficul deci para, este functia )()( II. ⇒=− xfxf

___: verticaleasimptote     

___:oblice asimptote     

___:orizontale asimptote III.



 10 

                                                         
 
 
 

( )

 :ecuatie de dreptele la tangent este  atunci )`( si )`( Deoarece

 unghiulare punctesunt  ,0)a(- si )a(0,                                                            

 adica ,)0(,0:coordonate de punctele   )`(     si     )`(

 extrem de punctesunt  ` si`0`)`(incat  astfel                                           

)0,(` si ),0(`)(0729)64()()0(
729)(

64)0(

6419219264729)( fie 

06419219264729

  320 320)`(     

)0,(pe oaredescrescatstrict  este 0)`( )0,(pentru  -

),0( pe ecrescatoarstrict  este 0)`( ),0(pentru -

0)`(  ;0)`(0)`(     

1

3

2
)`(

1

3

2
)`(

1

3

2
)`( IV.

1limlim

limlim
0
0

0
0

2 11

21
eiintersecti lema86

8

6

6244268

6244268

6322322
1

21

22

21

2232

2231

223

axGxfxf

fxfxf

xxxf

axaxaaahh
aah

ah

axaxaxxxh

axaxaxx

xxxaxxxaxf

afxfax

afxfax

xfxfxf
xa

x

x
xf

xa

x

x
xf

xa

x

x
xf

f

ax
ax

ax
ax

x
x

x
x

±=+∞=−∞=

⇒−∞=+∞=
⇒=

−∈∈∃ →<−=±⇒






=±

−=

−+−+=
=−+−+⇒

↑=−⇔=−−⇔=

−⇒<−∈

⇒>∈
==⇔=

−
+=

−
−=

−
=

−>
−→

<
→

<
→

>
→

µ

[ ]
⇒=−

⇒<−∈−

−
+−=

−
−−=

−
−=

0)``(pentru  

concava. este  ramura 0)``(  ,pentru  

)(

1
  

9

2
)``(

)(

1
  

9

2
)``(

)(

1
  

9

2
)``( V.

2

11

2/322

2

3 42

2/322

2

3 41

2/322

2

3 4

xf

fxfaax

xa

a

x
xf

xa

a

x
xf

xa

a

x
xf µ



 11 

 
 
VI. Tabloul de variatie al functiei se face separat pentru cele doua ramuri: 
 

x -a                    x`2                   0                  x`1                     a 
f `1(x)  +         +       +       0     -      -            +      +   0    -      -       -      - 
f ``1(x)    -         -         -       -      -      -       -      -       -         -      -      -        - 
f 1(x)  a                                                a                                           a 
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f ``2(x)   +            +              0         -      -          -       -     0         +         +      
f2(x)    a                                                 -a                                         a   
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